Kepahaio 3°: 3.3 Avaywyn oTo 1° TeTapTnuopio

® AvTifeTeC Fwvieg ( W, - W)
O1 avTiBETEG YWVIEC £XOUV D10 GUVNUITOVO Kal avTIBETOUG TOUG AANOUG TPIYWVOHETPIKOUG
apibpouc.

® MapanAnpwpaTtikég Fmvieg ( 180° - », w), (n - ®, ®)
O napanAnpwUATIKEG YWVIEG €XOUuv idI0 NMITOVO Kal QavTiBETOUC TOUuG AAAOUG

TPIYWVOUETPIKOUC apIBpouC.

® Fwvieg nou diagépouv katda 180°  n (180°+ w, w), (N + ®, ®)
O1 ywviec nou diapépouv kata 180° r n €xouv idla €(pANTOUEVN KAl OCUVEQANTOPEVN Kal

avTiBeTouG TOoUG AANOUG TPIYWVONETPIKOUG apiBpoUG.

® ZupnAnpwpHaTikég Nwvieg (90° - w, w), (g - W, W)
2TIC CUPNANPWUATIKEG YWVIEG TO NUITOVO TNG MIAG 100UTAI HE TO GUVNHITOVO TNG GAANG

Kal N EpanToUEVN TNG MIAG KE TN OUVEQPANTOMEVN TNG AGAANG.
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KepdaAaio 3°: 3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

NAPATHPHZEIZ - 3XOAIA

® Av yia HIa ywvia @ £Xoupe 90° < w < 180°, TOTE yia TNV €UPEDN TWV NHW, OUVW, EQW,

opw avalnToupe TN ywvia 180° - w nou avnkel oTo 1° TETapTnUopIo.

® Av yiad pIa ywvia w €xoupe 180° < w < 270°, TOTE yia TNV €UPEON TWV NHW, OUVW, EPW,

opw avalnToupe Tn ywvia 6 yia Tnv onoia w = 180° + 6, pe 0° < 6 < 90°.

® Av yia pia ywvia o £xoupe 270° < w < 360°, TOTE yid Tn €UPEON TWV NHW, OUVW, EPW,

opw avalnToupe Tn ywvia 6 yia Tnv onoia w = 360° - B pe 0° < B < 90°.

® Av pia yovia o £xel jop@pr @ = (2kn + 1)n £ 8, TOTE oI TIPEC TWV NUW, OUVW, EPW, 0P

gival iBIEG UE TOUG TPIYWVOUETPIKOUG apiBous Tng n £ 6, onou 0° < B < 90°, (k € Z).

an An An
® Kabe ywvia Tng poppng w = F ypageTal w = (2kn) + F N 2kn + n + F’ onoTe

An An
avalnToUlE TOUG TPIYWVOUETPIKOUC apiBuoUc TNE w oTn ywvia F 0+ F (a,k,\ LUE Z7).
) . n 3n , . : .
® 3£ YWVIEG HOPPNG W = > + 6, £ + B gxoupe alAayn Twv TPIYWVOUETPIKWY apiBpwy (To

NUITOVO O€ OUuVNMITOVO, 1 avTioTpopa, Kal N E€QANTOHUEVI OF OUVEQAMNTOMEVN, N
avTtioTpo®a). To npdonuo €EapTATal anod To TETAPTNHOPIO Nou BpiokeTal n TEAIKN NAsupd
NG ywviac . n.x. NM(270° - 8) = - ouvd, ouv(90° + B) = - nub, (6 oEeia ywvia).

® 3c ywvieg HopPNG w =N+ 6 1 2n £ 6 o TPIYWVOUETPIKOI aplBpoi PeEvouv ol idiol,
OnAadn To nuiTovo napapével nuiTovo K.A.M. To npoonuo sEaptaral and 1o TETAPTNHOPIO

nou BpiokeTal n TEAIKA NAEUpPa TNG ywviag w, n.X. NU(210°) = nu(180°+30°) = - nu30°.

® Av yvwpilOUPE TOUG TPIYWVOMETPIKOUG aplBuoUc TnG ywviag w Pe 0° < w < 90°, ToTE
MMOPOUKE va BPoUHE TOUG TPIYWVOMNETPIKOUG apiBouc onolacdnnoTe ywviag EXEl OXEON
ME TN ywvia o (90° £ w, 180 £ w, 270° + w, 360° = w).

M y M
® O1 ywVvieg 5% 0+ x eival napanAnPwHAaTikeG. O1 ywvieg 2 TX g X gival ouunAnpw -

MATIKEG.
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KepdaAaio 3°: 3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

EPQTHZEIZ KATANOHZHZ

1. Na enIAEEETE TN OWOTH anavrnon:
i) Aiveral To Tpiywvo ABI, TOTE N TIPN Tou NU(B + IN) 100UTal pE:
a) nuA B) ouvA Y) - nuA 0) ouv(B+1)

ii) Aiveral To opBoywvio Tpiywvo ABI (A = 90°), TOTE n TIUN Tou ouvB IcouTal YE:

a) ouvl B) nul Y) nuB 0) €pB
, : : . B+l |
iii) Av A, B, ' ywvieG TpIywvou, TOTE N TIUN TNG €Q — loouTal HE:
A B+l A
a) oA B) op - Y) 09— 0) &p -

iv) Av A, B, I eival ywvieg Tpiywvou, To Nu2A 1o0UTal HE:

a) nuB +1) B) ouv(B+T) vy)-nu(2B+ 2N 0) ouv(2B + 2I)

1 ﬁ 14 Ll Ll
v) Avnuw = - S Kal ouvw = - — , TOTE N ywvid @ i00UTar He:

5n 7n 11n 2N
Q) = B) — v 5) =
vi) Av 0w = /3, TOTE N TIPA TNG €p(270° + w) 1o00Tal JE:
V3 V3
a) V3 B) 3 y)-V3 d) - 3

3
vii) Av ouvw = \/—2_, TOTE N TIUN Tou NU(270° + w) 1ooUTal PE:

1 1 V3 V3
G)E B)'E Y)-—2 5)—2

1
viii) Av €pw = - /3 kal ouvw = Y TOTE N TIUN TNG Ywviag w ivar:

sn 2n 4n 5 "
0) = B) V) ) 3
iX) Av @ - ¢ = n, TOTE N TIUN TOU CUVW E€ivat:

a) ouve B) - ouvep Y) nHO 0) - NHY
. 15n .
X) H Tiun Tou HU(THDJ IooUTal JE:

a) ouvw B) nuw Y) - NHw 0) - OUVW
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KepaAaio 3°:

3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

2. Na avTioToIXioeTE KAOE OTOIXEIO TNG OTAANG A ME TO i0O Tou OTNn OTAAN B.

A B A B
1. nu350° a. -3 1
11n
2. nM e B. -ep70° 5
ot -
3. ouv 2 Y- n 18 3
4. €pl110° 0. - nu45° 4
5n
5- Oq) ? €. - ﬁ 5
2
6. auv200° oT. - nu70° 6
7. nu3ise L - ouv20° ¢
1 8
8. 0p210° n. -2
9. nu250° 6. 3 9
1
10. ouv210° I > 10

3. Na XapakTnpioeTE TIG NAPAKAT® NPOTACEIC HE ZWOTO (Z) N AaBog (A).

i) 210 opBoywvio Tpiywvo ABI (A = 90° ) ioxUel: nuB = ouvl >OAO
i) IoxUei: nu320° + nu40° =0 OAO
i) Ioyvei: ouv(7n + 6) + ouve =0 OAO
iv) Ioxver: ouv(135° + w) + ouv(45° - w) = 0 >OAO
V) nu(20° + w) + ouv(70°-w) =0 0OADO
vi) €p(80° + B) - op(10°-06) =0 20OADO
vii) ouv(360° - w) = ouvw 20OADO
viii) nu(190°) = nu10° >OADO
ix) €p(13n + 0) + €9 = 0 sOAD
x) ouv(n-a) =ouv(n + a) 0OAO
Xi) Nu(45° + B) - ouv(45° - B) = 0 sOAO
Xii) €Q2° e@5° ep88° ep85° = 1 0OAO
Xiii) Nu10° + nu20° - Nu80° - Nu70° =0 0OAO

55



KepdaAaio 3°: 3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

xiv) op(n+0) + op(-8) =0 >0OAO
xv) ouv(90° - 6) = nu(90° + 0) 0OAO

AZKHZEIZ ANANTY=Hz

A opada
4. Na BpeiTe TOUC TPIYWVOUETPIKOUC apIBUOUC TWV YWVIWV:
a) 12300 B) 1740° y) 19350 3) - 930°
5. Na BpeiTe TOUC TPIYWVOPETPIKOUG ApIBHOUC TWV YWVIWV:
15n 35N 260N 115n
a0 B — V) - =~ 0) =

6. Na BpeiTe TNV TIPN TWV NAPACTACEWV:
a) A = nu210° ouv240° + (- 60°) Nu(300°)

B = 6np 2" np 2 + S0uv — n
B)B =6nu3 nu— ouv30uv(-§]

7. Na BpeiTe TNV TIYUN TWV NAPACTACEWV:

a) A = 6nu420° nu765° + 8ouv750° cuv1110°

B = 23n E+5 4n 27n
B) =NH—~NH ouv — ow —

1
8. Avouvd = - 3 ka g < 0 < n, va BpeiTe TIG TIMEC:
a) nu(e - 90°) B)ouv(270° - 6) Y) ep( n+ 06)
9. Av ep(440° + w) = - 3 ka1 180° < w < 270°, va Bpeite TNV TIUN TNG op(730° - w)

op430° + 5 ap790°
6 €p1100° + 3 p(—700°) °

10. Av €@20° = K, va BpeiTe TNV TIPN TNG NapdoTaong: A =

11. Na BpeiTe TNV TIUN TWV NAPACTACEWV:
a) A = ouv5° + ouv10° + ouv20° - Nu85° - Nu80° - nu70°
B) B = e@(5° + w) e@(85° - w) eP88° p2°

Y) T'=npgouv—+nu—=ouv e

12. Na dei€eTe OTI:
n 4n
2l —+o|+n? | —-w| =1,
)
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KepdaAaio 3°: 3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

13. Na OeifeTe OTI:
an o2 7n o an_ 1
EP 5 0P oW =7

An
14. Na BpeiTe TIC TIHEC TOU N S yarg OIAPOPEC TIUEG TOU A € Z.

15. Na anAonoinoeTe TIC NApACTACEIC:

ouv(g + x) ouv(n + x) ep(n — x)

a) A=
(5 — x ) NK(N + %) gp(2n - x)
ocp(g + X np(g + x) ouv(3n + x)
B) B=—7 3N
s(p(z— X ouv(? - x) nu(snN —x)
V)T = NU(210° + x) €p(470° + x) ouv(530° + x)

ouv(240° — x) 0P(20° + x) NU(260° + X)

16. Na OcifeTe OTI:

€p(9n + x) ouv(8n — x) Nu (197” + x)

=-1
nu(13n + x) ouv(23ﬂ - x)

17. Na dsifeTe OTI N napaoTaon A €ival aveEapTnTn ToU X:
A= 5r]|,|2(32ﬂ + X) + 2r]|.|(x — 32—n)0uv(n +x) - 3nu(n— x)ouv(? - x)
18. Avep(n + x) + scp(gz—n — x) = 5, va BpeiTe TNV TN TNC NapacTaonc:
A = gp?x + opx
19. Na Oci€eTe OTI: ouv(kn + X) = (-1)<ouvx, K € Z.
20. Na dei&eTe OTI: oUVA(X + 12°) + ouv?(102° + x) = 1.

21. Na dei&eTe OTI: ouvx + ouv(90°- x) - ouv(270° + X) + NU(270° - x) = 0.

650 1
22. Na dei€ete OT: 1 + €@? —— = ——;

9
guv °

3N
23. Ava+B = — va Oei&eTe OTI: Nnu%a + nu?p = 1.
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KepdaAaio 3°: 3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

B opada
24. Aivetal TeTpanAeupo ABIA, va dei€eTe OTI:
A+T B+ A
0) MU A+ B) = - nu( T + 1) ) eo(——) = - co(——)

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

Na deiteTe OTI:

W )0

T == = OUVX - OUVZX.
ep( 2 + x) + 0p(x — 3)

.
Av0 < x < > va Oei&eTe OTI:
5n
ouv (7 + X) ep(3n + x) < 30uvx + 1.
n \ , 170
Av 0 <x< by va OcIEETE OTI: nu(T + X)cuv(lln + x) < nU(19n -x) + 1.

I-I v 14
Av0 < x < > va O€IEETE OTI:

I’]|J(g + X) O'UV(; - X)

ep(5 — x) + €p(31n + X)

0< < 1.

Av 0° < w < 70° kai o@(200° + w ) = 5, va Bpeite TNV TIUN TNG napdoTaonc:
A = 3e@(250° - w) + 50p(740° + w).

Aiveral onueio M(x,y) Tou emnedou e X = 2 + nu(g+ ej Kaly = -3+ ouv(%‘-I - ej.

Na OcieTe OTI yia kGBe O € (0,2] TO onueio M eivar onueio TOEOU €vOG KUKAOU

kévtpou K(2,-3) kai akTivag R = 1.

>T0 Tpiywvo ABI n diduecoc AM gival kGBeTn kai ion pe Tnv nAeupda AB. Na OeifeTe
oTl: OQA = gp(135°+T).
Aivetal TeTpanAeupo ABIA. Na deigete OTI IoXUEl: €@ (#j = o [%}

2n
Aivetal Tpiywvo ABT, pe AK, BZ Oyn Tou Tpiywvou kal A + B = 3 Na Oei&eTe oOTI:
1A= o A
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KepaAaio 3°:

3.3 Avaywyn oTto 1° TeTapTnudpIo

TE2T 1°

OEMA 1°: A,

B.

Mola GXEon €XOUV OI TPIYWVOUETPIKOI apIBoi ywvIwV Nnou dia@ePouV KaTa
180°;

Na xapakTnpioeTe TIC NapakaTw NPoTAcElg HE ZwaoTo (Z) N AdBog (A).

i) € kabe Tpiywvo ABI 1oxUel: NUA = - nu(B +T). 20OADO
i) Ioxbe: nu(37n+6) = - nuo OAO
iii) Ioyvel: €p(180°-w) + op(270°-w) =0 OAO
iv) Ioxvel: €p1935° =1 OAO

OEMA 2°: Na Bpeite TNV TIUN TNG NapacTaong:

TEZT 2°

OEMA 1°: A.

_ €p(495°) NU(480°) ouv(945°)
~ o(225°) NU(840°) ouV(1020°)

Moia ox€on €XOUV Ol TPIYWVOUETPIKOI apIBUOi YwVI®V NMou £xouv adpoioua

180°;

. Na xapakTnpiosTe TIC NapakaTw npoTaceic ue ZwoTo () rj Adbog (A).

i) e kaBe Tpiywvo ABI 1oxuel: epA + ep(B + IN) = 0. OAO
i) Ioxver: ep(n - w) = ep(2n - w) OAO
iii) IoxUer: nu(270° - ) + ouv(450° - w) = 0 20A0O
iv) IoxUer: nu80° + ouv20° - nu100° + ouv160° = 0 20OA0

OEMA2°: Na deieTe OTI:

nu(n + x) > 2r]p(52—n - X) . ouv(% — X) - ouv3(5n - x).
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